DEVOIR MAISON DE MATHEMATIQUES N°1

Nombres Complexes

Exercice n°1 : Résolution par radicaux de I’équation de degré 3 :
Dans cet exercice, on cherche a résoudre une équation (E) :
X+ax’+bx+c=0, (a,b,c) e R3

a
1. Enposant X = x + g, montrer que résoudre (E') revient a résoudre :

(E):X>+pX+gq
On donnera I’expression de p et g en fonction de a, b, c.

27q2 + 4p3

2. Onpose A = ———— . On veut montrer que si A > 0, alors une solution réelle

27
_36]+\/A k —q—\/A
A .

a) Onpose: X =u-+v

de (E') est :

w+vi=—gq
Montrer que si p » alors X est solution de (£").
UXV=—=
3
b) Posons U = ulet V =13
w+1v3i=—gq
Montrer que résoudre le systéme p » revientarésoudre :
UXV=—=
3
U+V=-g¢g
3
N
UxXV= >
27q% + 4p? :
¢) Enposant A = T et en supposant A > 0, déterminer un couple

(U, V) solution du systéme (on exprimera U et V en fonction de p et g).
d) En déduire que si A > 0, alors une solution réelle de (E") est :

xoz\z/q+2\/Z+\/—q—2\/Z

Exercice n°2 : Un calcul de somme :

Calculer la somme :



Indice : On pourra dériver de deux maniéres différentes la fonction f définie par :

f@=+1)



